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ค าชีแ้จง 1.  ข้อสอบมีทัง้หมด 24 ข้อ  16 หน้า 100 คะแนน   (คิดเป็น  50 %)  ให้แสดงวิธีท าโดยละเอียดทุกข้อ 

  2.  สามารถใช้ได้ทัง้ดนิสอและปากกาในการสอบ 

  3.  การกระท าตอ่ไปนีจ้ะถือวา่เป็นการ ส่อทุจริต 

       -  แกะชดุข้อสอบออกจากกนั 

      -  หยิบโทรศพัท์หรืออปุกรณ์ส่ือสารขึน้มาระหวา่งท าการสอบ 

      -  หยิบกระดาษหรือเอกสารอ่ืนใดนอกจากข้อสอบขึน้มาระหวา่งท าการสอบ 

 4.  โทษของการส่อทจุริต หรือกระท าทจุริต 

       -  การส่อทจุริต จะได้รับเกรด F และพกัการเรียน 1 ภาคการศกึษา 

      -  การกระท าทจุริต  จะได้รับเกรด F และพกัการเรียน 1 ปีการศกึษา 

      -  การให้บคุคลอ่ืนเข้าสอบแทน จะได้รับเกรด F และพกัการเรียน 2 ปีการศกึษา   

 

คะแนน  (ส าหรับอาจารย์) 

ข้อ 1(5) 2(4) 3(4) 4(4) 5(4) 6(2) 7(4) 8(5) 

คะแนน      
   

 

ข้อ 9(4) 10(2) 11(4) 12(4) 13(6) 14(4) 15(4) 16(4) 

คะแนน      
   

 

ข้อ 17(5) 18(5) 19(4) 20(4) 21(4) 22(4) 23(5) 24(5) 

คะแนน      
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จงแสดงวิธีท ำโดยละเอียด 
1. จงใช้การด าเนินการแบบแถวเพื่อหาผลเฉลยของระบบสมการ         (5 คะแนน) 
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2.  จงเขียนกราฟของ 
2 1 ; 1

; 1

x x
y

x x

  
 



       (4 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3.  จงเขียนกราฟของสมการ  3y x x           (4 คะแนน) 
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4.  จงเขียนกราฟของสมการอิงตัวแปรเสริม 1y t  , 2x t       (4 คะแนน) 
 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

5.  ก าหนดกราฟดังรูป           (4 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
จงหา 5.1 

4
lim ( )
x

f x


……………………..….. 5.2 lim ( )
x

f x


………………………... 

5.3 lim ( )
x

f x


………………………. 5.4 
4

lim ( )
x

f x


………………………. 
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6.  ก าหนดให้ 

2
lim ( ) 3
x

f x


   และ 
2

lim 3 ( ) 15
x

g x


  จงหา        (2 คะแนน) 

6.1  
2

lim 2 ( ) 5 ( )
x

f x g x


 ……………………….           

6.2  
2

2
lim ( ) 6 ( )
x

f x g x


  
  

……………………. 

 
 
(7-11) จงหาแสดงวิธีการหาลิมิตต่อไปนี้ (ห้ามใช้กฎโลปิตาล) 

7. จงหา  
2

22

5 14
lim

3 4 4x

x x

x x

 

 
         (4 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 

8. จงหา    
4 2

1

3 2
lim

1x

x x x

x

 


        (5 คะแนน) 
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9.  ก าหนด 

2

2

4
; 2
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( ) 3 8 ;2 4

3 5
; 4

x
x

x

f x x x

x
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    จงหา 
2

lim ( )
x

f x


   (4 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10.  จงหา 
2

1

1 1
lim

1x

x

x

  


        (2 คะแนน) 
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11.  จงหา 

2

8
lim

4 1x

x

x x x



  

        (4 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

12.  ก าหนด 

3 9
; 3

3
( )

1 1
; 3

2 3

x x
x

x
f x

x
x

x

 


 
 

 


 

  จงพิจารณาว่า ( )f x  ต่อเนื่องท่ี 3x   หรือไม่  

            (4 คะแนน) 
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13.  ก าหนดสมการ 
2

2

4

1

x
y

x





  พร้อมท้ังหาจุดตัดแกน y          (6 คะแนน) 

13.1 จงหาจุดตัดแกน y  (ถ้ามี) 
13.2 จงหาสมการเส้นก ากับแนวตั้ง เส้นก ากับแนวนอน และเส้นก ากับแนวเฉียง (ถ้ามี) 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



ช่ือ-นามสกลุ...............................................................................................รหสัประจ าตวั..................................... 9 

(ต่อข้อ 13) 
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14.  ก าหนด  2

( )
3 1

f x
x




    จงหา ( )f x    โดยใช้นิยำม      (4 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

15.  จงหา dy

dx
  เมื่อก าหนดให้ 5

3 sec( 2) sinhxy x x
x

         (4 คะแนน) 
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16.  จงหา dy

dx
  เมื่อก าหนดให้  20 3cos 4 1y x x        (4 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

17.  จงหา dy

dx
  เมื่อก าหนดให้  

2012 tan 2 1

x

y e x       (5 คะแนน) 
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18.  จงหา dy

dx
  เมื่อก าหนดให้ 

2 3 4

5 6

sin cos cot 2

tan

x x x
y

x x
      (5 คะแนน) 
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19.  จงหา  1 (4)f 
   เมื่อก าหนดให้ 

2

( )
3

x
f x

x



   โดย 0x      (4 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

20.  จงหา dy

dx
  ของสมการ  4xyxe          (4 คะแนน) 
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21.  ก าหนดให ้ ty t   และ  3x t   จงหา dy

dx
      (4 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
22.  จงหาสมการเส้นสัมผัสเส้นโค้ง และเส้นตั้งฉากของเส้นโค้ง  2 2 9x y   ท่ีจุด (1, 8 )    
            (4 คะแนน) 
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23.  จงใช้ค่าเชิงอนุพันธ์ หรือแบบเชิงเส้นประมาณค่า  201.001 1.001    (5 คะแนน) 
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24.  บันไดยาว 13  ฟุต  วางพิงก าแพง  ถ้าปลายล่างของบันไดไถลออกด้วยอัตราคงท่ี 1

6
 ฟุตต่อวินาที   

จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของมุมระหว่างบันไดกับพื้น  ขณะท่ีปลายด้านบนของบันไดอยู่สูงจากพื้น 12  ฟุต  
            (5 คะแนน) 
 
 
 
 
 
 
 
 


