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*** หามแกะขอสอบออกจากกัน ***

คำชี้แจง
1. ขอสอบมีทั้งหมด 13 หนา 12 ขอ 100 คะแนน (คิดเปน 50%)
2. สามารถใชไดทั้งดินสอและปากกาในการทำขอสอบ
3. หามนำกระดาษ เครื่องคำนวณและสูตรใดๆเขาหองสอบ
4. ใหเขียนชื่อ รหัสประจำตัว และลำดับที่ ทุกหนาของขอสอบ
5. ถายังไมไดสงขอสอบ หามออกจากหองสอบไมวากรณีใดๆ
6. ทุจริตมีโทษสูงสุดตามระเบียบมหาวิทยาลัย

คะแนน (สำหรับอาจารย)

ขอ 1 (6) 2 (10) 3 (10) 4 (10) 5 (6) 6 (12) 7 (6)

คะแนน

ขอ 8 (8) 9 (8) 10 (4) 11 (10) 12 (10) รวม

คะแนน

กลุม 1& 301 อาจารย ดร.อภิชาติ เนียมวงษ หอง K-A500
กลุม 2 ผศ. ดร.สหัทยา รัตนะมงคลกุล หอง K-C300
กลุม 3 ผศ. ดร.สินีนาฏ ศรีมงคล หอง K-C300
กลุม 4 ผศ. ดร.ดวงกมล ผลเต็ม หอง K-A500
กลุม 501 อาจารย ดร.อภิชาติ เนียมวงษ หอง K-A500
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**********คําแนะนํา********** 

 
วิธีเทียบสัมประสิทธ์ิ (Method of Undetermined Coefficients) 
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วิธีการผันแปรของพารามิเตอร/ (Variation of Parameters) 
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ตารางผลการแปลงลาปลาซและการแปลงลาปลาซผกผัน 
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**********จบคําแนะนํา********* 
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จงแสดงวิธีทำโดยละเอียดทุกขอ
1. กำหนดสมการเชิงอนุพันธสามัญไมเอกพันธ (Nonhomogeneous Equation)

y′′ − 4y = g(x)

ซึ่งมีผลเฉลยของสมการเชิงอนุพันธสามัญไมเอกพันธ (Homogeneous Equation) y′′ − 4y = 0

เปน
yc = c1e

−2x + c2e
2x

จงหาผลเฉลยทั่วไป y = yc + yp ของ สมการเชิงอนุพันธสามัญไมเอกพันธขางตน เมื่อกำหนด g(x)

ดังตอไปนี้ โดยไมตองหาคาสัมประสิทธิ์ของ yp

1.1 g(x) = xex + cos 2x (3 คะแนน)

1.2 g(x) = e−2x + x2 (3 คะแนน)
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2. จงหาผลเฉลยทั่วไปของสมการ
y′′ + y′ − 2y = 2e2x + 4

โดยวิธีเทียบสัมประสิทธิ์ (Undetermined Coefficients) (10 คะแนน)
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3. จงหาผลเฉลยทั่วไปของสมการ
y′′ − 2

x2
y =

3

x3
, x ̸= 0

เมื่อกำหนด yc = c1x
2 + c2

1

x
(10 คะแนน)
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4. จงหาผลเฉลยทั่วไปของสมการ
x2y′′ + 5xy′ + 3y = 0

โดยกำหนดให x = et (10 คะแนน)
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5. จงบอกจุดสามัญ (Ordinary Points) จุดเอกฐาน (Singular Points) ของสมการเชิงอนุพันธตอไป
นี้ หากไมมีใหตอบวา ”ไมมี” และหากเปนจุดเอกฐาน ใหตรวจสอบตอวาจุดที่ไดนั้นเปนจุดเอกฐาน
ปกติ (Regular Singular Points) หรือจุดเอกฐานไมปกติ (Irregular Singular Points)

5.1 x2(x− 1)2y′′ + sin xy′ + (x− 1)y = 0 (3 คะแนน)

5.2 (x+ 1)y′′ − x2y′ + 3y = 0 (3 คะแนน)
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6. จงหาผลเฉลยแบบอนุกรมกำลังรอบจุด x0 = 0 ของสมการเชิงอนุพันธ
y′′ + x2y + xy = 0

โดยใหเขียนกระจายถึงพจน (x− x0)
6 (12 คะแนน)
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7. จงใชนิยามการแปลงลาปลาซ (Laplace Transform) เพื่อหา L{f(t)} เมื่อ

f(t) =

 2, 0 ≤ t < 4;

e3t, t ≥ 4.

(6 คะแนน)

8. จงใชตารางการแปลงลาปลาซ (Laplace Transform) เพื่อหา L{f(t)} ของฟงกชัน f(t) ตอไปนี้

8.1 f(t) = e4t sinh(5t) + cos(2t− 3) (4 คะแนน)

8.2 f(t) =


2, 0 ≤ t < 2;

t, 2 ≤ t < 3;

3, t ≥ 3.

(4 คะแนน)
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9. งหาการแปลงลาปลาซผกผัน (Inverse Laplace Transform) ของฟงกชันที่กำหนดใหตอไปนี้

9.1 F (s) =
2

s
− 2

s
e−3s + e−5s (4 คะแนน)

9.2 G(s) =
s+ 2

s2 + 2s+ 5
(4 คะแนน)

10. จงใชสังวัตนาการ (Convolution) เพื่อหาการแปลงลาปลาซผกผัน (Inverse Laplace Transform)
ของฟงกชัน

H(s) =
1

(s− 1)(s+ 3)

(4 คะแนน)
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11. จงใชการแปลงลาปลาซเพื่อหาผลเฉลยของสมการเชิงอนุพันธ
y′′(t)− 2y′(t) + y(t) = et, y(0) = −2, y′(0) = −3

(10 คะแนน)
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12. จงใชการแปลงลาปลาซเพื่อหาผลเฉลยของระบบสมการเชิงอนุพันธ
x′(t)− 2x(t)− y(t) = 0

y′(t)− 3x(t)− 4y(t) = 0

เมื่อ x(0) = 1, y(0) = 0 (10 คะแนน)


