
ข้อสอบกลางภาค ประจำภาคปลาย ปกีารศกึษา 2565
รายวชิา 30212164 Engineering Mathematics I

สอบวันที่ 24 สงิหาคม 2565 เวลา 13:00 - 16:00 น.

ช ือ่ - นามสกลุ ............................................................ รหัสประจำตัว .......................... กล ุม่ ...... ลำดับที่ ......

ห้ามแกะข้อสอบออกจากกัน
คำชี้แจง

1. ข้อสอบมท้ัีงหมด 15 หน้า 23 ข้อ รวม 90 คะแนน (คดิเปน็ 45%) ให้แสดงวธิทีำโดยละเอยีดทกุข้อ

2. สามารถใช้ได้ท้ังดนิสอและปากกาในการทำข้อสอบ
3. ห้ามนำเอกสาร หนังสอื เคร ือ่งคำนวณ สตูรใด ๆ เข้าห้องสอบ และห้ามใช้โทรศัพท์มอืถอืหรอือปุกรณ์

ส ือ่สารใด ๆ ในห้องสอบ ตรวจพบถอืวา่กระทำการทจุรติ
4. การแตง่กายในวันสอบ ให้แตง่กายให้ถกูต้องตามระเบยีบของมหาวทิยาลัยฯ และต้องแสดงบัตรประจำตัว

นสิติ หรอืบัตรแสดงตนอืน่ ๆ ทีม่รีปูถา่ย และลงลายมอืช ือ่ในการสอบ

5. นสิติจะเข้าห้องสอบได้ เม ือ่ได้รับอนญุาตจากอาจารยผ์ ู้คมุสอบแล้ว และนสิติทีไ่ปถงึห้องสอบหลังเวลาสอบ
ทีเ่กนิกำหนดเร ิม่สอบไปแล้ว 30 นาที จะไมไ่ด้รับอนญุาตให้เข้าสอบ และไมอ่นญุาตให้ออกจากห้องสอบ
กอ่นได้รับอนญุาตจากผ ู้คมุสอบ

6. ทจุรติมโีทษตามระเบยีบข้อบังคับมหาวทิยาลัยวา่ด้วยการศกึษา พ.ศ.2559 ข้อ 5 โทษการกระทำ การ
สอ่เจตนาทจุรติ หรอืกระทำการทจิรติในการวัดผล
(1) กระทำการสอ่เจตนาทจุรติ ระดับโทษ พักการศกึษา 1 ภาคการศกึษา และปรับตกในรายวชิาทีก่ระทำการสอ่

เจตนาทจุรติ
(2) กระทำการทจุรติ ระดับโทษ พักการศกึษา 1 ปกีารศกึษา และปรับตกในรายวชิาทีก่ระทำการทจุรติ
(3) กรณกีารกระทำทจุรติโดยการเข้าสอบแทนกัน ไมว่า่จะมกีารปลอมแปลงบัตรประจำตัวนสิติหรอืไมก่ต็าม ผ ู้

ยนิยอมให้ผ ู้อ ืน่เข้าสอบแทน ระดับโทษ พักการศกึษา 2 ปกีารศกึษา และปรับตกในรายวชิาทีก่ระทำการทจุรติ
นสิติผ ู้เข้าสอนแทน ระดับโทษ พักการศกึษา 2 ปกีารศกึษา

(4) กรณนีสิติกระทำการสอ่เจตนาทจุรติหรอืกระทำการทจุรติในการวัดผล และได้รับโทษตาม (1) ถงึ (3) แล้วแต ่
กรณี หากนสิติทีไ่ด้รับโทษได้กระทำความผดิในลักษณะเดยีวกันอกีเปน็คร้ังทีส่อง ไมว่า่จะเปน็การกระทำการ
สอ่เจตนาทจุรติหรอืกระทำการทจุรติกต็าม ให้ลงโทษไลอ่อก

ข้อ 1 (7) 2 (2) 3 (3) 4 (3) 5 (4) 6 (4) คะแนนรวม (90)

คะแนน
ข้อ 7 (2) 8 (4) 9 (4) 10 (3) 11 (3) 12 (4)

คะแนน
ข้อ 13 (4) 14 (3) 15 (4) 16 (4) 17 (4) 18 (4)

คะแนน
ข้อ 19 (4) 20 (4) 21 (4) 22 (4) 23 (8)

คะแนน
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รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

สตูรการหาอนพัุนธ์
1. dc

dx
= 0 เม ือ่ c เปน็คา่คงตัวใด ๆ 17. d

dx
(sinhu) = coshudu

dx

2. d

dx
c · f(x) = c

d

dx
f(x) เม ือ่ c เปน็คา่คงตัวใด ๆ 18. d

dx
(coshu) = sinhudu

dx

3. d

dx
(u± v) =

du

dx
± dv

dx
19. d

dx
(tanhu) = sech2 u

du

dx

4. d

dx
(u · v) = u

dv

dx
+ v

du

dx
20. d

dx
(cothu) = − csch2 u

du

dx

5. d

dx

(u
v

)
=

v du
dx

− u dv
dx

v2
; v ̸= 0 21. d

dx
(sechu) = − sechu tanhudu

dx

6. d

dx
lnu =

1

u

du

dx
22. d

dx
(cschu) = − cschu cothudu

dx

7. d

dx
loga u =

1

u ln a
du

dx
เม ือ่ a > 0 และ a ̸= 1 23. d

dx

(sin−1 u
)
=

1√
1− u2

du

dx

8. d

dx
au = au ln adu

dx
24. d

dx
(cos−1 u) =

−1√
1− u2

du

dx

9. d

dx
eu = eu

du

dx
25. d

dx

(tan−1 u
)
=

1

1 + u2

du

dx

10. d

dx
un = nun−1du

dx
26. d

dx

(cot−1 u
)
=

−1

1 + u2

du

dx

11. d

dx
(sinu) = cosudu

dx
27. d

dx
(sec−1 u) =

1

|u|
√
u2 − 1

du

dx

12. d

dx
(cosu) = − sinudu

dx
28. d

dx
(csc−1 u) =

−1

|u|
√
u2 − 1

du

dx

13. d

dx
(tanu) = sec2 udu

dx

14. d

dx
(cotu) = − csc2 udu

dx

15. d

dx
(secu) = secu tanudu

dx

16. d

dx
(cscu) = − cscu cotudu

dx

ห้องสอบ
กลุม่ ผ ู้สอน ห้องสอบ กลุม่ ผ ู้สอน ห้องสอบ
01 ผศ.ดร.รักพร ดอกจันทร์ K-C300 07 ผศ.ดร.สาธนิ ี เลศิประไพ K-C300
02 ผศ.ดร.วรวมิล เจรญิทัมมะสถติ K-A500 08 ผศ.ดร.วรนิ วพิศิมากลู K-A500
03 อ.ดร.บัณฑติา ฉัตรเท K-C300 09 ผศ.ดร.บญุยงค์ ศรพีลแผ้ว K-A500
04 อ.ดร.ภคนิกร พนูพายัพ QS1-1001 10 ผศ.ดร.อภชิาติ เนยีมวงษ์ QS1-1001
05 อ.ดร.ล ี ศาสนพทัิกษ์ K-A500 11 ผศ.ดร.สมคดิ อนิเทพ QS1-2001
06 ผศ.ดร.ชาตไิทย ไทยประยรู K-C200 12 ผศ.ดร.อารรัีกษ์ ชัยวร QS1-2001

หน้า 2



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

1. (7 คะแนน) จงหาผลเฉลยของระบบสมการโดยการกำจัดแบบเกาส์

2x− 3y − 3z = 7

x+ 2y + 3z = 1

3x− y − 4z = 4

หน้า 3



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

สำหรับข้อ 2 - 8 ในการแสดงวธิหีาคา่ลมิติน้ัน **ห้ามใชก้ฎของโลปติาล**

2. (2 คะแนน) จงหา lim
x→−2

3x+ 6

x3 − 4x+ 8

3. (3 คะแนน) กำหนดให้ f(x) =


3− x2 เม ือ่ x ≤ 0

√
x+ 6− 3 เม ือ่ 0 < x ≤ 3
2x− 6

x− 3
เม ือ่ x > 3

จงหา lim
x→3+

f(x)

4. (3 คะแนน) จงหา lim
x→3

x2 − x− 6

2x3 − 18x

หน้า 4



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

5. (4 คะแนน) จงหา lim
x→2

3−
√
5x− 1

x2 + 2x− 8

6. (4 คะแนน) จงหา lim
x→−∞

3 +
√
x2 + 12

2x+
√
9x2 + 18

หน้า 5



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

7. (2 คะแนน) จงหา lim
x→5+

(2− x)

(x− 5)(x− 3)

8. (4 คะแนน) กำหนดให้ f(x) =


x3 − 9x2

x2
เม ือ่ x ̸= 0

10− x3

9
เม ือ่ x = 0

จงตรวจสอบวา่ฟงักชั์น f ตอ่เนือ่งทีจ่ดุ x = 0 หรอืไม ่

หน้า 6



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

9. (4 คะแนน) กำหนดให้ f(x) =

{
x เม ือ่ x ≤ 1

2x− 1 เม ือ่ x > 1

จงใช้นยิามของอนพัุนธเ์พ ือ่หาคา่ f ′(1)

10. (3 คะแนน) กำหนดให้ y = arccot(x)− 3
√
x− log2(x) จงหา dy

dx

หน้า 7



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

11. (3 คะแนน) กำหนดให้ y =
1

2
+ u2, u = sin(3w) และ w = 5x จงหา dy

dx

12. (4 คะแนน) กำหนดให้ y = cosh(3x+ 1)10 + cos10(3x+ 1) จงหา dy

dx

หน้า 8



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

13. (4 คะแนน) กำหนดให้ y = ecsc(x) ln(x2 + 1) จงหา dy

dx

14. (3 คะแนน) กำหนดให้ y = e4−2x จงหา d3y

dx3

∣∣∣∣
x=2

หน้า 9



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

15. (4 คะแนน) กำหนดให้ y ln(x) + tanh(2y) = 10 จงหา dy

dx

16. (4 คะแนน) กำหนดให้ x(t) = t2, y(t) = ln(t) จงหา d2y

dx2

หน้า 10



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

17. (4 คะแนน) กำหนดให้ y = x
secx
lnx จงหา dy

dx

18. (4 คะแนน) จงหาสมการเส้นสัมผัสและเส้นต้ังฉากของ y = 3 + 4 sin(x) ทีจ่ดุ x = 0

หน้า 11



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

19. (4 คะแนน) จงใช้คา่เชงิอนพัุนธห์รอืแบบเชงิเส้น ประมาณคา่ของ (1.03)500

20. (4 คะแนน) เตมิน้ำใสล่กูโปง่ด้วยอัตรา 16 ลกูบาศก์น ิ้วตอ่นาที ทำให้ลกูโปง่ขยายออกเปน็ลกูทรงกลม
ตลอด จงหาอัตราการเปลีย่นแปลงของรัศมี เม ือ่ลกูโปง่มรัีศมี 2 นิ้ว

หน้า 12



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

21. (4 คะแนน) กำหนดให้ f(x) = −3x4 + 8x3 − 6 จงหาคา่ตำ่สดุสัมบรูณแ์ละคา่สงูสดุสัมบรูณ์ บนชว่ง
[−1, 1]

22. (4 คะแนน) กระปอ๋งทรงกระบอกกลมมฝีาปดิ มปีรมิาตร 80π ลกูบาศก์เซนตเิมตร วัสดทุ ีใ่ช้ทำฝาบน
และฝาลา่งราคา 0.25 บาทตอ่ตารางเซนตเิมตร และวัสดทุ ีใ่ช้ทำผวิทรงกระบอกราคา 0.05 บาทตอ่ตาราง
เซนตเิมตร จงหาวา่กระปอ๋งควรมสีว่นสงูและรัศมเีทา่ใด จงึจะมรีาคากระปอ๋งถกูทีส่ดุ

หน้า 13



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

23. (8 คะแนน) กำหนดให้ f(x) = x3 − 3x+ 5 จงหา
(1) จดุวกิฤต
(2) ชว่งที่ f เปน็ฟงักชั์นเพิม่ และชว่งที่ f เปน็ฟงักชั์นลด
(3) คา่ตำ่สดุสัมพัทธ์ และคา่สงูสดุสัมพัทธ์ (ถ้าม)ี
(4) ชว่งทีก่ราฟของ f โค้งควำ่ และชว่งทีก่ราฟของ f โค้งหงาย
(5) จดุเปลีย่นโค้ง (จดุเปลีย่นเว้า)
(6) เขยีนกราฟของ f

หน้า 14



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

(ข้อ 23 ตอ่)

หน้า 15


