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ช ือ่ - นามสกลุ ............................................................ รหัสประจำตัว .......................... กล ุม่ ...... ลำดับที่ ......

ห้ามแกะข้อสอบออกจากกัน
คำชี้แจง

1. ข้อสอบมท้ัีงหมด 14 หน้า 24 ข้อ รวม 90 คะแนน (คดิเปน็ 45%) ให้แสดงวธิทีำโดยละเอยีดทกุข้อ

2. สามารถใช้ได้ท้ังดนิสอและปากกาในการทำข้อสอบ
3. ห้ามนำเอกสาร หนังสอื เคร ือ่งคำนวณ สตูรใด ๆ เข้าห้องสอบ และห้ามใช้โทรศัพท์มอืถอืหรอือปุกรณ์

ส ือ่สารใด ๆ ในห้องสอบ ตรวจพบถอืวา่กระทำการทจุรติ
4. การแตง่กายในวันสอบ ให้แตง่กายให้ถกูต้องตามระเบยีบของมหาวทิยาลัยฯ และต้องแสดงบัตรประจำตัว

นสิติ หรอืบัตรแสดงตนอืน่ ๆ ทีม่รีปูถา่ย และลงลายมอืช ือ่ในการสอบ

5. นสิติจะเข้าห้องสอบได้ เม ือ่ได้รับอนญุาตจากอาจารยผ์ ู้คมุสอบแล้ว และนสิติทีไ่ปถงึห้องสอบหลังเวลาสอบ
ทีเ่กนิกำหนดเร ิม่สอบไปแล้ว 30 นาที จะไมไ่ด้รับอนญุาตให้เข้าสอบ และไมอ่นญุาตให้ออกจากห้องสอบ
กอ่นได้รับอนญุาตจากผ ู้คมุสอบ

6. ทจุรติมโีทษตามระเบยีบข้อบังคับมหาวทิยาลัยวา่ด้วยการศกึษา พ.ศ.2559 ข้อ 5 โทษการกระทำ การ
สอ่เจตนาทจุรติ หรอืกระทำการทจิรติในการวัดผล
(1) กระทำการสอ่เจตนาทจุรติ ระดับโทษ พักการศกึษา 1 ภาคการศกึษา และปรับตกในรายวชิาทีก่ระทำการสอ่

เจตนาทจุรติ
(2) กระทำการทจุรติ ระดับโทษ พักการศกึษา 1 ปกีารศกึษา และปรับตกในรายวชิาทีก่ระทำการทจุรติ
(3) กรณกีารกระทำทจุรติโดยการเข้าสอบแทนกัน ไมว่า่จะมกีารปลอมแปลงบัตรประจำตัวนสิติหรอืไมก่ต็าม ผ ู้

ยนิยอมให้ผ ู้อ ืน่เข้าสอบแทน ระดับโทษ พักการศกึษา 2 ปกีารศกึษา และปรับตกในรายวชิาทีก่ระทำการทจุรติ
นสิติผ ู้เข้าสอนแทน ระดับโทษ พักการศกึษา 2 ปกีารศกึษา

(4) กรณนีสิติกระทำการสอ่เจตนาทจุรติหรอืกระทำการทจุรติในการวัดผล และได้รับโทษตาม (1) ถงึ (3) แล้วแต ่
กรณี หากนสิติทีไ่ด้รับโทษได้กระทำความผดิในลักษณะเดยีวกันอกีเปน็คร้ังทีส่อง ไมว่า่จะเปน็การกระทำการ
สอ่เจตนาทจุรติหรอืกระทำการทจุรติกต็าม ให้ลงโทษไลอ่อก

ข้อ 1 (4) 2 (4) 3 (4) 4 (3) 5 (4) 6 (4) คะแนนรวม (90)

คะแนน
ข้อ 7 (3) 8 (4) 9 (3) 10 (4) 11 (4) 12 (4)

คะแนน
ข้อ 13 (4) 14 (3) 15 (4) 16 (4) 17 (4) 18 (3)

คะแนน
ข้อ 19 (4) 20 (4) 21 (3) 22 (4) 23 (4) 24 (4)

คะแนน
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รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

สตูรการหาอนพัุนธ์ และปรพัินธ์
1. dc

dx
= 0 เม ือ่ c เปน็คา่คงทีใ่ดๆ 1. ∫ kf(x) dx = k

∫ f(x) dx เม ือ่ k เปน็คา่คงที่
2. d

dx
c · f(x) = c

d

dx
f(x) เม ือ่ c เปน็คา่คงทีใ่ดๆ 2. ∫ [f(x)±g(x)] dx = ∫ f(x) dx ±

∫ g(x) dx
3. d

dx
(u± v) =

du

dx
± dv

dx
3. ∫ 1 du = u + c

4. d

dx
(u · v) = u

dv

dx
+ v

du

dx
4. ∫ un du = un+1

n+ 1
+ c เมือ่ n ̸= −1

5. d

dx

(u
v

)
=

v du
dx

− u dv
dx

v2
; v ̸= 0 5. ∫ 1

u
du = ln |u|+c เมือ่ u > 0

6. d

dx
lnu =

1

u

du

dx
6. ∫ au du = au

ln a + c เมือ่ a > 0 และ a ̸= 1
7. d

dx
loga u =

1

u ln a
du

dx
เม ือ่ a > 0 และ a ̸= 1 7. ∫ eu du = eu + c

8. d

dx
au = au ln adu

dx
8. ∫ sinu du = − cosu + c

9. d

dx
eu = eu

du

dx
9. ∫ cosu du = sin u + c

10. d

dx
un = nun−1du

dx
10. ∫ sec2 u du = tanu + c

11. d

dx
(sinu) = cosudu

dx
11. ∫ csc2 u du = − cotu + c

12. d

dx
(cosu) = − sinudu

dx
12. ∫ secu tanu du = sec u + c

13. d

dx
(tanu) = sec2 udu

dx
13. ∫ cscu cotu du = − cscu + c

14. d

dx
(cotu) = − csc2 udu

dx
14. ∫ tanu du = ln | secu| + c

15. d

dx
(secu) = secu tanudu

dx
15. ∫ cotu du = ln | sinu| + c

16. d

dx
(cscu) = − cscu cotudu

dx
16. ∫ secu du = ln | secu+ tanu| + c

17. d

dx

(sin−1 u
)
=

1√
1− u2

du

dx
17. ∫ cscu du = ln | cscu− cotu| + c

18. d

dx
(cos−1 u) =

−1√
1− u2

du

dx
18. ∫ 1√

a2 − u2
du = sin−1 u

a
+ c เมือ่ a > 0

19. d

dx

(tan−1 u
)
=

1

1 + u2

du

dx
19. ∫ 1

a2 + u2
du = 1

a
tan−1 u

a
+ c เมือ่ a > 0

20. d

dx

(cot−1 u
)
=

−1

1 + u2

du

dx
20. ∫ 1

u
√
u2 − a2

du = 1

a
sec−1

∣∣∣u
a

∣∣∣ + c เมือ่ a > 0

21. d

dx
(sec−1 u) =

1

|u|
√
u2 − 1

du

dx
21. ∫ 1

u2 − a2
du = 1

2a
ln
∣∣∣∣u− a

u+ a

∣∣∣∣ + c

22. d

dx
(csc−1 u) =

−1

|u|
√
u2 − 1

du

dx
22. ∫ 1

a2 − u2
du = 1

2a
ln
∣∣∣∣a+ u

a− u

∣∣∣∣ + c

23. ∫ 1√
u2 ± a2

du = ln (u+
√
u2 ± a2

) + c

24. ∫ 1

u
√
a2 ± u2

du = −1

a
ln
(
a+

√
a2 ± u2

u

)
+ c

25. ∫ √
a2 − u2 du = 1

2
u
√
a2 − u2 +

1

2
a2 sin−1

(u
a

)
+ c

26. ∫ √
u2 ± a2 du = 1

2
u
√
u2 ± a2 ± 1

2
a2 ln ∣∣u+

√
u2 ± a2

∣∣ + c

หน้า 2



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

1. (4 คะแนน) จงหา
∫ (

x4
√
x+

sinh(x)
2

+ 3 csc2(x)− 10x
)

dx

2. (4 คะแนน) จงหา
∫

x2 − 2

(2x3 − 12x+ 5)7
dx
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รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

3. (4 คะแนน) จงหา
∫

10sec(3x) sec(3x) tan(3x) dx

4. (3 คะแนน) จงหา
∫

ex

1 + ex
dx

หน้า 4



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

5. (4 คะแนน) จงหา
∫

x
5
2 ln(x) dx

6. (4 คะแนน) จงหา
∫

(x2 + 1)e3x dx

หน้า 5



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

7. (3 คะแนน) จงหา
∫

sin(7x+ 1) sin(5x) dx

8. (4 คะแนน) จงหา
∫

cos3(x) sin2022(x) dx

หน้า 6



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

9. (3 คะแนน) จงหา
∫

sin2(5x) dx

10. (4 คะแนน) จงหา
∫ tan5(x)

sec3(x) dx
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รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

11. (4 คะแนน) จงหา
∫

16

x2(x+ 4)
dx

12. (4 คะแนน) จงหา
∫

x2 + 3x+ 1

(x− 1)(x2 + 4)
dx
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รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

13. (4 คะแนน) กำหนดให้ f(x) =


6x− 2 เม ือ่ x ≤ 1

5 เม ือ่ 1 < x ≤ 3

3x2 + 1 เม ือ่ x > 3

จงหา
∫ 2

0

f(x) dx

14. (3 คะแนน) จงหา d

dx

∫ cos(2x)

x3

√
t2 + t dx

หน้า 9



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

15. (4 คะแนน) กำหนดให้กราฟของ y = 1− x2, y = x− 1 และ x = 2 (ดังรปู) จงหาพื้นทีส่ว่นทีแ่รเงา

−4 −3 −2 −1 1 2 3 4

−4

−2

2

4

y = 1− x2

y = x− 1

x = 2

x

y

16. (4 คะแนน) กำหนดให้กราฟของ x = 1− y2 และ x = y − 1 (ดังรปู) จงหาพื้นทีส่ว่นทีแ่รเงา

x = 1− y2
x = y − 1

x

y
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รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

17. (4 คะแนน) จงแสดงวา่ lim
(x,y)→(0,0)

x3y

x6 + y2
หาคา่ไมไ่ด้

18. (3 คะแนน) จงหา lim
(x,y)→(0,2)

√
x+ 2y − 2

x+ 2y − 4

หน้า 11



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

19. (4 คะแนน) กำหนดให้ f(x) =


x2 − y2

x+ y
เม ือ่ x ̸= −y

2x เม ือ่ x = −y

จงตรวจสอบวา่ f(x, y) ตอ่เนือ่งทีจ่ดุ (1,−1) หรอืไม ่

20. (4 คะแนน) กำหนดให้ f(x, y, z) = z2 sinh(xy)− xyez − 2xy3z2 + x8y ln(z) จงหา fz

หน้า 12



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

21. (3 คะแนน) กำหนดให้ f(x, y) = e(x
7+y5) จงหา fxy

22. (4 คะแนน) กำหนดให้ z = 2y cos(x), x = 3
√
t และ y = 2 tan(t) จงหา dz

dt

หน้า 13



รหัส........................................... กล ุม่...................ลำดับที.่.............

23. (4 คะแนน) กำหนดให้ z = u2 ln(w) + w cos(u), u = tan(xy) และ w =
ln(x)
y

จงหา ∂z

∂x

24. (4 คะแนน) จงใช้คา่เชงิอนพัุนธห์รอืการประมาณคา่แบบเชงิเส้น เพือ่ประมาณคา่ของ √
(6.1)2 + (7.8)2

หน้า 14


