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                                                 มหาวิทยาลัยบูรพา 

ชอสอบปลายภาคปลาย ปการศึกษา 2565     วันที่ 29 มีนาคม พ.ศ.2566 

วิชา 30212264 คณิตศาสตรวิศวกรรม 2     เวลา 09.00 - 12.00 น. 

ชื่อ - นามสกุล .………………………………………………………เลขที…่.……………รหัสประจําตัว ……………………  กลุม ………… 

คําชี้แจง 

1. ขอสอบมีจํานวน 22 ขอ 18 หนา รวม 90 คะแนน คิดเปน 45% 

2. ใหแสดงวิธีทําโดยละเอียดทุกขอ 

3. สามารถใชดินสอหรือปากกาทําขอสอบได 

4. การกระทําตอไปนี้จะถือวาเปน “การสอทุจริต” 

 - แกะชุดขอสอบออกจากกัน 

 - หยิบโทรศัพทหรืออุปกรณสื่อสารขึ้นมาระหวางทําการสอบ 

คะแนนสําหรับอาจารย 

ข้อ 1(4) 2(5) 3(3) 4(4) 5(2) 6(4)

คะแนน

ข้อ 7(3) 8(4) 9(4) 10(5) 11(4) 12(4)

คะแนน

ข้อ 13(5) 14(4) 15(4) 16(5) 17(4) 18(5)

คะแนน

ข้อ 19(5) 20(3) 21(5) 22(4)

คะแนน
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จงแสดงวิธีทําโดยละเอียด 

1. (4 คะแนน) จงหามุม  ระหวางระนาบ  และระนาบ  

2. (5 คะแนน) กําหนดให   

      

   จงแสดงวา เสนตรงสองเสนนี้เปนเสนไขวตางระดับ (ไมขนาน และไมตัดกัน) 

θ x + y = 1 2x + y − 2z = 2

l1 :
x − 2

1
=

y − 3
1

=
z − 4
−1

l2 : x = 1 − t, y = 4 + 2t, z = 5 − t
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3. (3 คะแนน) จงหาจุดตัดระหวางเสนตรง  กับระนาบ   

4. (4 คะแนน) จงหาระยะหางระหวางเสนตรง  กับ เสนตรง    

    

x = 1 + 2t, y = 1 + 5t, z = 3t x + y + z = 2

x − 1 = y − 1 = z − 1

x − 2 = y − 3 = z − 4
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5. (2 คะแนน) กําหนดให      

   จงหาโดเมนของ  

6. (4 คะแนน) กําหนดให    

   จงหาคาของ   

⃗r (t) = ⟨ 4 − t2, ln t,
1

t − 2 ⟩
⃗r (t)

⃗r (t) = ⟨ t2 − 1
t + 1

, et,
sin(t + 1)

t + 1 ⟩
lim

t→ −1+
⃗r (t)
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7. (3 คะแนน) กําหนดให      

   จงหา  

8. (4 คะแนน) กําหนดให      

   จงหาคาของ  

⃗r (t) = ⟨eπ, t5 ln t, tan(3t + 1)⟩
⃗r′ (t)

⃗r (t) = ⟨4t, 2t, t2 cos t3⟩

∫
1

0
⃗r (t) dt
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9. (4 คะแนน) กําหนดให   

   จงหาความยาวสวนโคงของ  จากจุด  ไปยังจุด     

10. (5 คะแนน) วัตถุเคลื่อนที่มีความเรง  มีความเร็วเริ่มตนเปน  

   จงหาความเร็วของวัตถุ ณ เวลา  

⃗r (t) = ⟨cos(2t), 2t, sin(2t)⟩
⃗r (t) (1, 0, 0) (−1, π, 0)

⃗a(t) = ⟨2t, 3, 4t3⟩ ⃗v(0) = ⟨0, 1, − 1⟩
t = 2
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11. (4 คะแนน) ให   เปนเสนโคงถูกกําหนดโดย   เมื่อ  

   จงหาคาของ  

C ⃗r (t) = ⟨3 − 2t, 3t − 3,
1

13
⟩ 0 ≤ t ≤ 1

∫C
z cos(x + y) ds
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12. (4 คะแนน) จงหาคาของ  เมื่อ  คือสวนของเสนตรงจากจุด  ไปยังจุด  ∫C
z ds C (−2,1,0) (0, − 1,1)
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13. (5 คะแนน) จงหา  เมื่อ  เปนบริเวณที่ลอมรอบดวยพาราโบลา 

     และ   ดังรูป 

∬R
y d A R

x = 2y − y2 x = y2
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14. (4 คะแนน) จงเขียนปริพันธสองชั้นในการหาปริมาตรของรูปทรงที่ปดลอมดวยระนาบ 

      กับระนาบ  และ  ในอัฐภาคที่หนึ่ง ดังรูป  

   (โดยไมตองหาคาของปริพันธ) 

15. (4 คะแนน) กําหนดปริพันธ     

   จงหา  

x + 2y + 3z = 6 x y, xz yz

∫
1

0 ∫
x2

0
f (x, y) dyd x

∬R
f (x, y) d xdy
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16. (5 คะแนน) จงหาโมเมนตของวัตถุรอบแกน  ของวัตถุแผนราบ   ที่มีความหนาแนนของวัตถุเปน   

    และถูกปดลอมดวย  และ  ดังรูป 

    

17. (4 คะแนน) จงเขียนขอบเขตของการหาปริพันธ  ในระบบพิกัดเชิงขั้ว เมื่อ  คือบริเวณระหวาง

เสนโคง  และ  ดังรูป (โดยไมตองหาคาของปริพันธ) 

x R

δ(x, y) = 10 y = x2 y = 4

∬R
x d A R

r = 6 sin θ r = 2 + 2 sin θ
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18. (5 คะแนน) จงหาคาของปริพันธ    

   โดยการแปลงใหเปนปริพันธในระบบพิกัดเชิงขั้ว 

∫
1

−1 ∫
1 − x2

0
cos(x2 + y2) dyd x
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19. (5 คะแนน) จงใชปริพันธสามชั้นในการหาปริมาตรทรงตันที่อยูภายใตระนาบ   

   เหนือระนาบ   เมื่อ  และ  

z = 9 − x y

z = 1 0 ≤ x ≤ 3 0 ≤ y ≤ 2
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20. (3 คะแนน) จงแปลงจุด  ในระบบพิกัดฉากใหเปนจุดในระบบพิกัดทรงกลม 

21. (5 คะแนน) จงใชปริพันธสามชั้นในระบบพิกัดทรงกระบอกในการหาปริมาตรของรูปทรงสามมิติ  

   ที่อยูเหนือระนาบ  และปดลอมดวยพาราโบลอยด  และปดดานขางดวย 

   ทรงกระบอก  (ดังรูป) 

(1, 3,2)

x y z = x2 + y2

x2 + y2 = 9

x2 + y2 = 9

z = x2 + y2
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22. (4 คะแนน) จงหาคาของปริพันธ    

   โดยการแปลงใหเปนปริพันธในระบบพิกัดทรงกลม 

∫
3

0 ∫
9 − x2

0 ∫
9 − x2 − y2

0
(x2 + y2 + z2) dzdyd x

z = 9 − x2 − y2


